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Esempio 11.14

Q non è un gruppo abeliano finitamente generato: per assurdo

Q = 〈q1, . . . , qn〉,

dove qi = ai
bi

(con ai ∈ Z e bi ∈ Z \ {0}) ∀ i = 1, . . . , n. Posto

b :=
n∏

1=1

bi ∈ Z \ {0},

risulta b′i := b
bi

∈ Z e quindi

qi =
aib

′
i

b
∈ 〈1

b
〉 ∀ i = 1, . . . , n.

Da ciò seguirebbe Q = 〈 1
b 〉, assurdo perché 1

2b ∈ Q \ 〈 1
b 〉.
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