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1. Sia f : Br(0) → C olomorfa e tale che f(z) = f(zeiφ) con φ = 2π/k e k ∈ N \ {0}. Siano cn i
coefficienti della espansione di Taylor centrata nell’origine. Dimostrare che cn = 0 per ogni n 6∈ kN.

2. Calcolare ∫
C

1

zsenhz
dz ,

dove C è il circuito con supporto ∂B4(0) percorso una volta in senso antiorario.

3. Si consideri la successione un(t) = nαcos(nt) per α ∈ R.

• Determinare per quali α ∈ R si ha un → 0 in L1(0, 2π).

• Per questi α si studi la convergenza q.o., q.u. e in misura in (0, 2π).

4. Sia Ω un aperto in Rn. Siano f, g : Ω→ [0,+∞] misurabili (secondo Lebesgue). Siano µ = fLn
ed η = gLn. Stabilire se sono vere o false (fornendo dimostrazione o controesempio) le seguenti
affermazioni:

• µ, η sono finite,

• µ, η sono σ-finite,

• µ� Ln e/o Ln � µ,

• µ� η e/o η � µ,

• µ ⊥ η.

Tempo a disposizione: 2 ore


